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MAT 304 FONKSIYONEL ANALIZ DERSI FINAL SORULARI

1) d:ZxZ >R, d(x,y)=|.\'1—y2| fonksiyonu Z fizerinde bir metrik midir?
Agiklaymz. (10 puan)
2) (R’,da) aynk metrik uzayinda B((O,l),l), B((O,l),Z) ve B((O,l),%] agik

yuvarlarin, B[(O,l),l], B[(O,l),Z] ve B[(O,l),%j' kapali yuvarlarini bulunuz ve

her bir yuvar1 R? fizerinde giziniz. (15 puan)
2

3) x=(x,%).y=(y.»)eR? i¢in dy(x,y)= Z(x,—y,)2 olmak {izere (IRz,dz)

i=1
metrik uzayinda x, =(1—l,l+l) genel terimli (x,) dizisinin (1,1)e R’ noktasina
nn
yakinsadigini gosteriniz. (15 puan)
4) A= {(x,y) eR*:0<y< 1} kiimesi veriliyor. R? tizerinde her (x,,),(x,,»,)eR’

igin d, (x,y) = \[(xl - x, )2 +(»-y,)" ile tammh alisilmis ¢, metrigine gore

a) A kiimesinin agik kiime ve kapali kiime olup olmadigini belirleyiniz. (5 puan)
b) A kiimesinin i¢ noktalari kiimesini (yani 4° kiimesini) bulunuz. (5 puan)
¢) A kiimesinin disim (yani dig4 kiimesini) bulunuz. (5 puan)

5) [, uzay lizerinde her x=(x,,) el igin ||x”‘ =i|xn| ve ”x”2 =sup|x,,[ ile tanimh ”“l ve
neN

n=|

||||2 normlarinin denk olmadigini gésteriniz. (15 puan)
6) (X ,"”]) ve (Y ,H”Z) iki Banach uzay ve Z=XxY olsun. Buna gore her (x,y)eZ

igin [|(x, »)] =3
bu norma gére bir Banach uzay oldugunu gésteriniz. (15 puan)

|x|, + 8], ile tammh ||| fonksiyonu Z uzerinde bir norm ise Z nin

7 c([0.1])={s:[0.1]>R]|Sf siirekli} kiimesi lizerinde ||f||=J'|f(x)|dx normunu ele

alalm. Buna gore f(x)=e¢* ve g(x)=e olmak Uzere fe B(g,e’) midir?

Agiklayimz. (15 puan)
Not: Stire 90 dakikadur. Basanlar...
Dog. Dr. Nilay DEGIRMEN
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