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MAT 469 ÖLÇÜM TEORİSİ DERSİ FİNAL SINAVI SORULARI 

1) a) (𝑋, ℳ, 𝜇) bir ölçülebilir uzay ve 𝐴 ∈ ℳ verilsin. Her 𝐸 ∈ ℳ için 𝜇𝐴(𝐸) = 𝜇(𝐴 ∩ 𝐸) 

olarak tanımlanan  𝜇𝐴 nın ℳ üzerinde bir ölçü olduğunu gösteriniz. 

b) (ℝ, ℬℝ) Borel ölçülebilir uzayı üzerindeki 𝜆 Lebesgue ölçümü göz önüne alınsın. 𝐴 = [0,1] 

olmak üzere (a) şıkkında verilen 𝜇𝐴 = 𝜆𝐴 ölçümüne göre 𝑓: ℝ → ℝ, 𝑓(𝑥) = {
1;    𝑥 ∈ (−∞, 0)

0;         𝑥 ∈ [0,2)

2;       𝑥 ∈ [2, ∞)
 

fonksiyonu için ∫ 𝑓 ⅆ𝜆𝐴 =? 

c)  𝑔: ℝ → ℝ, 𝑔(𝑥) = {
1;    𝑥 ∈ (−∞, 0)

0;         𝑥 ∈ [0, ∞)
 ise 𝑓 = 𝑔  𝜆𝐴- h.h.h midir? Neden? 

2) ℝ3 de ℳ = {𝐸 ⊂ ℝ3 ∶ (𝑥, 𝑦, 𝑥) ∈ 𝐸 ise (𝑦, 𝑥, 𝑦) ∈ 𝐸} olarak tanımlanıyor. 

a) ℳ nin ℝ3 de bir 𝜎 −cebiri olduğunu gösteriniz. 

b) 𝑓: ℝ3 → ℝ , 𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) = 𝑥 + 𝑦 olarak tanımlanan 𝑓 nin ölçülebilir bir fonksiyon olduğunu 

gösteriniz. 

c)  𝜇: ℳ → ℝ, 𝜇(𝐸) = {
1;      (0,0,0) ∈ 𝐸
0;       (0,0,0) ∉ 𝐸

 olarak tanımlanan 𝜇 nün ℳ üzerinde bir 

ölçü(ölçüm) olduğunu gösteriniz. 

3) a) Monoton yakınsaklık teoremini ifade ediniz. ℝ üzerinde  

𝑓𝑛(𝑥) = {
0;       𝑥 ≤ 0,   𝑥 ≥

1

𝑛

𝑛2;          0 < 𝑥 <
1

𝑛

 

olarak verilen (𝑓𝑛) dizisinin 𝑓𝑛 → 𝑓 = 0 𝜇- h.h.h yakınsadığını gösteriniz. 

b) (𝑓𝑛) dizisinin monoton yakınsaklık teoremini sağlamadığını gösteriniz. Neden teorem ile 

çelişmez, açıklayınız. 

4) ℝ deki 𝜆 Lebesgue ölçümünü kullanarak ∫ ⟦
𝑥

2
⟧ ⅆ𝜆

[0,5]

 integralini hesaplayınız. 

5) 𝑓 = 0 𝜇- h.h.h reel değerli 𝑓 ölçülebilir fonksiyonu verilsin. O zaman 𝑓 ∈ 𝐿(𝑋, ℳ, 𝜇) ve  
∫ 𝑓 ⅆ𝜇 = 0 olduğunu gösteriniz. 

Not: 4. ve 5. sorular 10’ar puan, ilk 3 sorudaki her şık 10’ar puandır. Süre 110 dakikadır.                       
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