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Ad1 Soyada: 06.01.2026
Numara:
MAT 469 OLCUM TEORISI DERSI FINAL SINAVI SORULARI

1) a) (X, M, n) bir dlgiilebilir uzay ve A € M verilsin. Her E € M igin u,(E) = u(ANE)
olarak tanimlanan p, nin M {izerinde bir 6l¢ii oldugunu gosteriniz.

b) (R, Bg) Borel olgiilebilir uzayi tizerindeki A Lebesgue 6l¢timii g6z oniine alinsin. A = [0,1]

1, x €(—x,0)
olmak tizere (a) sikkinda verilen u, = A4 6lgtimiine gore f: R - R, f(x) =1 0; x €1[0,2)
2; x€][2,0)

fonksiyonu i¢in | f dA, =?

1, x€(—x,0) . N
= - ) 9
0; x € [0, ) ise f = g A4-h.h.h midir? Neden?

2)R3de M ={E c R3: (x,y,x) € E ise (y,x,y) € E} olarak tanimlaniyor.

9 gR-R g ={

a) M nin R3 de bir ¢ —cebiri oldugunu gosteriniz.
b) f:R® > R, f(x,y,2z) = x + vy olarak tanimlanan f nin 6l¢iilebilir bir fonksiyon oldugunu
gosteriniz.

1, (0,00)€E
0; (000)¢E

ol¢ii(6l¢tim) oldugunu gosteriniz.

¢) wM->R, u(E) ={ olarak tanimlanan u niin M {izerinde bir

3) a) Monoton yakinsaklik teoremini ifade ediniz. R iizerinde

0; x<0, x=

P33l

fa(x) =

n?; 0<x<-—
n
olarak verilen (f;,) dizisinin f,, > f = 0 u- h.h.h yakinsadigin1 gosteriniz.

b) (f,) dizisinin monoton yakinsaklik teoremini saglamadigini gosteriniz. Neden teorem ile
celismez, agiklayiniz.

4) R deki A Lebesgue 6l¢iimiinii kullanarak J [[’Z—C]] dA integralini hesaplayiniz.
[0,5]

5) f = 0 u- h.h.h reel degerli f Slgiilebilir fonksiyonu verilsin. O zaman f € L(X, M, u) ve
[ f du = 0 oldugunu gosteriniz.

Not: 4. ve 5. sorular 10’ar puan, ilk 3 sorudaki her sik 10’ar puandir. Siire 110 dakikadir.

Prof. Dr. Birsen Sagir Duyar
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